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1-GENERALITE 

1-1-DEFINITION 

Soit  un point et a  un réel. On appelle rotation de centre  et d’a gle a , l’applicatio  

qui a un point M, on associe un point M
’
, tel que OM=OM

’
 et , 2M M a p  , on la 

note par ,r a  . le point M
’
 est l’i age du poi t M pa  la otatio   et o  c it M =M’ 

  

1-2-EXEMPLE 

1- la rotation , 0
P

r id  est l’applicatio  ide tit , M =M 

2- la rotation ,r Sp  est la symétrie centrale de centre   

3- si 0a  , la rotation ,r a  a pour seul point invariant , le point  , r   

1-3-PROPRIETE 

1-Soient M et N deux points, M
’
 et N

’
 leurs images respectives par la rotation  ,r a , on a :

MN MN    et   , 2MN M N a p  , la rotation conserve la distance 

2- soient A, B, C et D quatre points , A
’
, B

’
, C

’
 et D

’
 leurs images respectives par la rotation 

,r a  . si AB kCD   alors   A B kC D  , la rotation conserve la colinéarité des 

vecteurs 

3- Soient A,B,C et G quatre points, , , ,A B C G  leurs images respectives par la rotation 

,r a  .Si G est le barycentre de   , alors G   est le barycentre de , ; , ; ,A a B b C c   

4-Soient A,B et C trois points, , ,A B C   leurs images respectives par la rotation ,r a  , 

on a , , 2AB AC A B A C p   

1-4-EXERCICE 

EX1 :  Soit OAB un triangle isocèle de sommet O, ABCD est un parallélogramme. On 

co sid e la otatio   de ce t e O et ui t a sfo e A e  B, et soit E l’i age de D pa   

1-montrer que BEC est un triangle isocèle de sommet B 

2- montrer que , , 2BC BE OAOB p     
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EX2 : Soit ABCD un carré de centre O, et soient I et J deux points tels que : 2AJ BJ   

et 2DI AI   .soit  la otatio  de ce t e O et d’a gle 
2

p

  

1- d te i e  l’i age de A pa   

2- en déduire que le triangle OIJ est isocèle et rectangle 

EX3 : Soit ABC un triangle équilatérale de centre O, tel que : , 2
3

AB AC
p

p  . soit r la 

otatio  de ce t e O et d’a gle 2
3

p

  

1- montrer que r(A)=B et r(B)=C 

2-d te i e  l’i age du seg e t [AB] pa  la otatio   

3- soit [ ]M AB   et  [ ]P BC  , tels que BP=AM 

a- montrer que r(M)=P et déduire que OP=OM 

b-d dui e la esu e de l’a gle ,OM OP   

c- calculer la distance MP en fonction  de  OM 

d- déterminer la position de M sur [AB] pour que la distance MP soit minimale 

2-ROTATION RECIPROQUE 

2-1-DEFINITION 

Toute rotation ,r a   de (P) vers (P) est une application bijective, et son application 

réciproque est une rotation de centre   et d’a gle a  : 1 , ,r ra a   

2-2-COMPOSEE DE DEUX SYMETRIE AXIALE 

THEOREME 

Soient et  deux droites qui se coupent au point I, la composée de symétrie 
( )
S   et 

( )
S   est u e otatio  de ce t e I et d’a gle , 2u ua p  où u  et u   sont les vecteurs 

directeurs respectifs des droites et   

 



LA ROTATION 

 

 Page 3 

 

 

 

3-COMPOSEE DE DEUX ROTATIONS 

3-1-THEOREME 

Soient 
1 1 1
,r a  et 

2 2 2
,r a  deux rotations  

i- si 
1 2

  alors 
1 2
r r  est une rotation de centre 

1
  et d’a gle 

1 2
a a   

ii- si 
1 2

  et 
1 2

2ka a p   k   alors  
1 2
r r   est u e otatio  d’a gle 

1 2
a a  et 

de ce t e l’i te sectio  de deux d oites 
1 2
et   telles que 

1
 passe par 

1
et 

1

1 2 1
,

2

a

   et   
2

 passe par 
2
  et  2

1 2 2
,

2

a

  

iii- si 
1 2

  et 
1 2

2 ;k ka a p  alors 
1 2
r r  est une translation de vecteur 

1 2
2   

3-2-EXERCICE 

Soit ABC un triangle équilatéral tel que , 2
3

AB AC
p

p  , soit I milieu de BC  et J un 

point tel que B milieu de  JC  . soient  
A
r  la rotation de centre A et d’a gle 

3

p

 et 
B
r   la 

otatio  de ce t e B et d’a gle 2
3

p

  

1-Soient A  et B  les images espectives des poi ts A et B pa  l’applicatio   
B A
r r  , 

montrer que I est milieu du segment  AA  , et B est milieu du segment AB   

2- d te i e  la atu e de l’applicatio  1

B A
r r   

3-montrer que pour tout M du plan (P), I est milieu du segment 
1 2
M M   tel que : 

1
( )
A
r M M   et  

2
( )
B
r M M   

4- o t e  ue l’applicatio  
B A
r r  est une rotation en indiquant son centre et son angle 
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